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133.
CALCUL INTÉGRAL.  —   Mémoire sur la réduction de la fonction principale qui vérifie une équation caractéristique homogène.
G, R., t. XIII, p. 97 (19 juillet 1841).
Considérons un système d'équations linéaires aux dérivées partielles et à coefficients constants, dans lesquelles les variables indépendantes soient les trois coordonnées rectangulaires x, y, z d'un point quelconque de l'espace, et le temps t. Si l'équation caractéristique, correspondante au système des équations données, est homogène, la fonction principale, propre à vérifier cette équation caractéristique, pourra être représentée à l'aide d'une intégrale quadruple, comme je l'ai prouvé, il y a longtemps, dans mes Leçons au Collège de France (voir, dans le Bulletin des Sciences de M. de Férussac, le Cahier d'avril i83o). Or, pour que cette intégrale quadruple se réduise à une intégrale double, il suffit que la fonction arbitraire de x, y, s, de laquelle dépend la fonction principale, se réduise à une fonction de la distance du point (x,y,2) à l'origine des coordonnées. On peut d'ailleurs, comme je l'ai montré dans un précédent Mémoire, ramener à ce cas particulier le cas plus général où la fonction arbitraire dont il s'agit prend une forme quelconque.
La réduction que j'obtiens est fondée sur l'emploi d'une formule que j'ai donnée dans la [\tf livraison des Exercices de Mathématiques. Je rappellerai cette formule dans le premier paragraphe du présent Mémoire, et je la ferai servir dans le second paragraphe à la réduction énoncée.
ANALYSE.
§ Ier. — Formules préliminaires. Supposons que, les valeurs de u, t% w étant (0                   « = cos/?,       r = sin/?cos<7,        iv= siny; sinr/, par une seule onde sphérique, continueront de subsister pour un état initial représenté par un système d'ondes sphériques, c'est-à-dire pour un état initial quelconque.
